SEZAMKO 2021/2022, Vzorové rieSenia 1. série zimnej Casti

Uloha é. 1 (opravovala Nina Benkovd)

K uZ zapisanym cifram 1 a 8 mame doplnit do planika Cislice 6
2,3,4,5,6,7 a9 tak, aby kazda bolo pouZita prave raz a aby sucet
Cisel na kazdej rovnej Ciare bol 14. (Pre lepSiu prehladnost si

odporucam planik nakreslit a popri ¢itani si do neho ¢isla postupne 2 8 4
doplnat.)
Tak ako via&sina z vas, mézeme zacat hornym poli¢kom. Aby 7 3 i

sme dostali sucet 14, tak tam musime doplnit Cislo 14 - 8 = 6.

Skusme dalej vyplnit napr. riadok, v ktorom je Cislo 8. Do
tohto riadka musime este doplnit nejaké dve ¢&isla. Co o nich vieme? 5 9
Ich sucet bude 14 - 8 = 6. A stucet 6 vieme nakombinovat dvoma
¢islami ako 1+ 5, 2 + 4 alebo 3 + 3.

e Moznost 1+ 5 nemozno pouzit, nakolko ¢islo 1 v planiku uz mame.
e MozZnost 3 + 3 nevyhovuje tiez, pretoZe sa ¢isla nesmu opakovat.
e Ostala ndm teda moznost 2 + 4. Otazkou ostava, kam dat ktoré z Cisel.
o Skusme dat ¢&islo 4 viavo od 8 a¢islo 2 vpravo od 8. Pozrime sa na pravy stipec.
Méame v iom 2 + 1 = 3, a teda musime vpravo dole doplnit 14 - 3 = 11. Ale 11 doplnit
nevieme.
o Cize jedind vyhovujica mozinost je dat &islo 2 vliavo od 8 a &islo 4 vpravo.

V pravom stipci mame tak stcet 4 + 1 = 5, ¢ize vpravo dole bude 14 - 5 = 9. Vlavo dole bude
14 - 9 = 5. Na $ikmej ¢&iare je stéet 2 + 9 = 11, dopInime teda do stredu 14 - 11 = 3. Cislo 7 doplnime
do stredu lavého stipca askontrolujeme sulet. Kedie je vporiadku, méame vysledok,
a z jednoznacnosti postupu vyplyva, Ze je jediny mozny.

Iné riesenia: Ulohu i8lo riedit viacerymi spoésobmi. Dalo sa za¢at podobne napr. pravym
stlpcom a zistovat, ako v niom nakombinovat sucet 14 - 1 = 13. Alebo sa dalo pozriet na to, ako
nakombinovat sucet 14 v spodnom riadku, kde sa daju doplnit iba 2 Cisla.



Uloha é. 2 (opravovali Kika Duracikovd a Miska Vicdriovd)

Tato uloha sa najlepsie dala riesit tak, Ze si zoberieme dve naozajstné servitky a skisame ich
preloZit cez seba. Postupne vieme najst utvary s takymito poctami vrcholov:

1-uholnik

I

2-uho|n|’kI

2\
R\

) @

8
N/
N

»1-uholnik” a ,,2-uholnik” su trochu zvlastne , utvary”. Ak ste ich vo svojom rieSeni nemali,
nevadi to. Ostatné Utvary od 3-uholnika po 8-uholnik si dolezZitejSou ¢astou riesenia.

Niektori ste pekne od6vodnili aj to, preco sa neda urobit viac ako 8-uholnik. Servitky, ktoré
na seba ukladdme, maju tvar $tvorca. Stvorec méa 4 strany. Dve servitky maju spolu 8 stran. Kazdu
stranu na servitke vieme poutit iba raz ako nejaku stranu nasho nového utvaru. Preto novy atvar
modZe mat najviac 8 stran, a teda aj 8 vrcholov.



Uloha ¢&. 3 (opravovala Kata Buzdkovd)
Hladame Cislice, ktoré mézeme dosadit za pismenka A, B, C, D a E tak, aby platilo
1ABCDE - 3 = ABCDE1

Teda za pismenka A aZ E chceme dosadit vhodné Cislice od 0 po 9. Pozrime sa na to odzadu. Sucin
E- 3 sa ma koncit na Cislicu 1. Ked za¢neme za E dosadzovat postupne Cislice, zistime, Ze vyhovuje
jedine3-7 =21,tedaE=7.

Pri dalSom rieSeni si pomo6Zme vypisanim ndsobkov Cisla 3:

9 4-3=12
24 9-3=27

0-3=0
5-3=

1-3=3 -3
: 15 6-3 3

2 3 -3
18 7- 3

3
21 8-
Prisli sme na to, Ze za E méZzeme dosadit jedine Cislicu 7. Dosadenim E = 7 do rovnosti dostavame:
1ABCD7 - 3 = ABCD71.

7 - 3 =21, takZe 2 sa ndm zvysili, preto pre D musi platit, Ze D - 3 + 2 kon¢i na 7. TakZe sucin D - 3
konci na Cislicu 5. Ked' sa pozrieme na nasobky troch zistime, Zze vyhovuje jedine D=5.TedaD -3 +2
=17.

Jedna sa nam zvysi, dosadime D = 5 do rovnosti a mame:
1ABC57 - 3 = ABC571.

Podobne pokracujeme v dopocitavani dalSich pismen. Na mieste desiatok sa jednotka zvysila, preto
musi platit, Ze C- 3 + 1 konci na Cislicu 5. TakZe sucin C - 3 konci Cislicou 4. Tomu vyhovuje len C= 8,
teda 8-3+1=24.

Po dosadeni mame:
1AB857 - 3 = AB8571.

Ideme vypocitat B. Dve sa nam zvysili, takZze B - 3 + 2 sa kon¢i na Cislicu 8, teda B - 3 sa koncina 6. To
jelenvpripade,zeB=2.TedaB-3+2=38.

Celkovo dostavame:
1A2857 - 3 = A28571.

Ostava zistit hodnotu A. M4 platit, Ze sucin A - 3 sa konci na 2, lebo v predchadzajicom sucine sa nic
nezvysilo. To je len v pripade A =4, teda A - 3 =12.

Dostavame teda 142857 - 3 = 428571.

ESte treba overit, Ze naozaj 1 - 3 + 1 = 4, teda aj na mieste stotisicok sucin plati. MéZeme to overit aj
skuskou spravnosti, Ze sme sa naozaj nikde nepomylili.

Treba si uvedomit, Ze Uloha ma jediné riesenie, pretoze pri dosadzani Cislic za jednotlivé pismenka
sme mali vzdy len jedind moZnost.

Odpoved: Treba dosadit A=4,B=2,C=8,D=5aE=7.



Uloha ¢. 4 (opravovala Vierka Glevitzkd)

Oba obdizniky mame rozdelit na tri ¢asti s rovnakou plochou. Kedy teda vieme, 7e sme jednu
z tychto troch ¢asti nasli? V3etky tri maju rovnaku plochu, takze plocha jednej ¢asti musi byt tretina
plochy obdiznika. Obdiznik ma 18 $tvoréekov (6 - 3 = 18), a preto jedna ¢ast bude mat plochu 6
Stvorcekov (18 + 3 = 6).

Dory:

Skusme nakreslit prvua Ciaru. Potrebujeme oddelit prva z danych troch casti. KedZe zadiname
z pravého dolného rohu, tak budeme oddelovat trojuholnik s plochou 6 Stvoréekov. Ako ale
m&bzZeme taky trojuholnik vyrobit?

Ked' v obdlzniku alebo $tvorci spojime opaéné vrcholy uhloprie¢kou, rozdelime ho na dve
polovice. Takie ked najdeme obdiZnik s plochou 12 $tvoréekov arozdelime ho uhloprie¢kou,
dostaneme trojuholnik, ktory hladdme. V obdizniku zo zadania vieme ndjst dva obdizniky, ktoré
budu v pravom dolnom rohu: 4x3 a 6x2.

Trojuholniky vpravo hore (Cerveny) a vlavo dole (zeleny) -\
budl mat plochu 6 stvoréekov. Aj zvySny stvoruholnik v strede bude L
mat plochu 6 S$tvoréekov, ked7e z obdiZnika so 18 $tvoréekmi q““m...__ \\
oddelili dvakrat cast s plochou 6 Stvorcekov (18 -6 - 6 = 6). \1\ — \
Marlin:

Skisme aj teraz vyuZit rozdelovanie obdiZnikov uhloprie¢kami. Ak by sme spojili stred
spodnej strany s rohmi obdiznika, dostali by sme dva trojuholniky (vpravo a vlavo) s plochou 4,5
Stvorceka, kedZe su polovicou Stvorca 3x3. My vSak potrebujeme, aby vSetky c¢asti mali plochu 6
Stvorcekov. Musime ich teda zvacsit, o znamend, Ze obe ¢iary musia koncit na hornej strane
obdlznika.

Ked' nakreslime do obdiznika ¢iary ako na obrazku, rozpolime

tym dva obdizniky rozmerov 2x3. Ziskame Styri trojuholniky \ I I /
s plochou 3 Stvorceky a,dva obdiZniky 1x3. Casti vpravo aj vlavo sa \L /I/
skladaju z jedného obdlznika a jedného trojuholnika a preto budu
mat plochu 6 Stvoréekov. Strednd Cast sa sklada zdvoch I v I
trojuholnikov a preto ma tie? plochu 6 $tvoréekov. Obdiznik je teda

rozdeleny na tri ¢asti s rovnakou plochou.

Pripomenieme este, Ze z postupu tiez vyplyva, Ze ide o jediné moiné spOsoby rozdelenia
obdlznikov pozadovanym spdsobom.



