JSMF ZiLINA, FAKULTA RIADENIA A INFORMATIKY ZU, GYMNAZIUM VELKA OKRUZNA ZILINA
SEZAM, skolsky rok 2008/09, vzorové rieSenia 3. zimnej série

Mili riesitelia,

doma ste si uz urcite nasli nové dobrodruzstva Molly a Willyho, ktoré vam prindsame z Divokého zdpadu aj v letnej Casti. Netreba
vSak zabudn(t na poslednil sériu zimnej Casti. Ak ste sa cely polrok snazili a pomahali nasim hrdinom rieSit ich problémy, v obdlke
vas Cakd aj pozvénka na zimné sistredenie SEZAMu. Uskutoéni sa od 19. do 22. marca v PruZine nedaleko Pichova. MéZete sa tesit
na kopec hier, Sportov, matematiky, novych kamaratov a mnoho iného.

Takisto sa teSime aj na vase rieSenia Gloh letnej Casti. Aby ste ich ¢o najlepsie zvladli, precitajte si aj tieto vzorové riesenia. . .

Nezabudnite, Ze vsetko o SEZAMe ndjdete aj na www.sezam. sk.
Za organizatorov vam vela Gspechov praje Michal Prusék.
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@1, priklad (opravovala Lenka Trojakovd)
Podme sa pozrief ¢o sa stane, ked kobylu ddme povedzme na 34. poziciu. V prvom vyradovacom kole pdjdu z figtirok s ¢islami
od 1 do 34 prec¢ vsetky s neparnym ¢islom, ¢ize nasa kobyla prezije. Na akd poziciu sa dostane? Z prvych 34 figarok ich isla
polovica pre¢. Z tych 17, ¢o nam eSte ostali, je nasa kobyla posledné. Preto bude mat ¢islo 17, ¢ize bude vyradend v dalSsom
kole.

Na zaklade pokusu s kobylou s ¢islom 34 sme zistili, Ze ak je figirka na neparnej pozicii, bude hned vyradené. Ak je na parnej
pozicii, ¢islo jej pozicie sa po vyradeni zmensi na polovicu (toto samozrejme neplati, ak ndm ostane uz iba jedind figirka). Teraz
uz vieme zistit z pociatocnej pozicie figirky pocet kol, ktoré tato figirka prezije. Napriklad figiirka na pozicii 72 sa postupne
bude nachadzat na pozicidch s ¢islami 36, 18, 9, bude preto vyradend v Stvrtom vyradovacom kole.

Vidno, ze figtirka prezije dlho, ak sa jej poiatocnd pozicia da velakrat vydelif dvomi. Dobré st napriklad ¢isla 64 ¢i 128. Najlepsie
vyzerd ¢islo 512, da sa vydelif dvomi devitkrat. A kazdé ¢islo, ktoré sa da vydelit dvomi devitkrat, musi byt ndsobkom éisla
512. Takéto ¢islo je medzi ¢islami 1 az 1000 iba jedno. Ak figirka za¢ne na inej pozicii ako 512, najneskdr po ésmich kolach sa
dostane na poziciu s neparnym ¢islom a bude vyradena. Pritom figtarka s ¢islom 512 je po deviatich kolach este stale v hre, a to
na pozicii s ¢éislom 1. Nasu kobylu treba postavit na poziciu s &islom 512.

2. priklad (opravoval Didi Hudec)
- ‘ N Prvy skok musi byt na jedno z poli¢ok oznadenych éislom 2. VSetky ostatné totiz susedia s jednotkou a na
M M osmicku sa chceme dostat az poslednym skokom. Posledny skok musi ist z policka 7, takZe ak sme uz boli
na oboch a este nemame skocit na 8, tak je to zle (ozna¢ime hrubym okrajom). Ked7e ndkres parkaru je
rovnaky aj ked ho otoéime hore nohami, tak je jedno, ktoré z tych dvoch poli¢ok vyberieme. Na nasledovnych
1 8 obrazkoch st znézornené vsetky mozné pokracovania z policka 2. Ak je niektoré policko hrubou ¢iarou, skok
712 z neho znamend porusenie pravidiel.
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Na poslednom obrazku sme parkar preskakali cely, k tomuto rieseniu existuje este jedno zrkadlové:
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« 3, priklad (opravoval Mato Bachraty)

Najskor si ujasnime, aky trojuholnik vlastne hladdme. M4 byt ostrouhly, takze vSetky jeho uhly st mensie ako 90 stupriov.
Nemé byt skoropravouhly, takze Ziadny z jeho uhlov sa nemoze od pravého lisit o 15 stuptiov alebo menej. Inak povedané,
uhly maju byt ostré, tak Ziadny nemoze byt viacsi ako 105°, tym paddom budi vSetky mensie ako 75 stuptiov.

Trojuholnik naviac nemé byt ani skororovnoramenny, rozdiel hociktorych dvoch uhlov nesmie byt 15 stuptiov alebo menej, musi
byt vicsi ako 15°. Povedzme si, Ze trojuholnik, ktory hladdme, existuje. Jeho najvicsi uhol si oznaéme a, druhy najvacsi b
a najmensi c. To, ze sa ziadne dva uhly nerovnaju, je jasné z toho, ze rozdiel medzi hociktorymi dvoma je viac ako 15 stupiiov.
Vieme, ze vsetky uhly st mensie ako 75 stupnov, takze aj a je mensi ako 75 stupiiov.

Uhol b sa od a musi 1i§if o viac ako 15°. KedZe je b mensi, tak od a musi byt o viac ako 15° mensi, bude mat urcite menej
ako 75° — 15° = 60°. Podobne c je od b mensi o viac ako 15°, bude preto mensi ako 60° — 15° = 45°. Z toho vieme, ze a je



mensi ako 75°, b je mensi ako 60° a ¢ je mensi ako 45°. Potom bude sucet a, b a ¢ urCite mensi ako 75° + 60° + 45° = 180°. Ale
v trojuholniku musi byt stcet uhlov presne 180 stupiiov, nemoze to byt menej. Preto taky trojuholnik, ktory by splial
podmienky zo zadania neexistuje, takZe Willy by si mal iba pretriet o¢i.

4. priklad (opravoval Tomds Rizman)

Riadky Puebla si ozna¢ime pismenami A, B, C; stipce pismenami D, E, F. KedZe z pohladu

umu A(1) na prvy riadok videla Molly najvyssiu vezu vysoki jednu miestnost, tak v celom riadku
musi byt len po jednej miestnosti. Veza vysoka 5 miestnosti moze byt len v riadku B a stipci

F, lebo inde by to nesedelo s maximalnou vyskou vez v ostatnych riadkoch a stipcoch.
|_I\_I\_I C(3) Z rovnakého dovodu veza vysoka 4 miestnosti méze byt len v riadku B a stipci D.

D(4) | E(2) | F(5) I Ostatné polia nie s jednoznacéné, je tam viac moznosti. Uréite v8ak musi byt aspori jedna
trojka v riadku C a aspon jedna dvojka v stipci E. Podet miestnosti v Pueble ma byt 20.
N4s stucet je zatial 5+4+ 1+ 1+ 1+ 2+ 3 = 17, zostali ndm tri miestnosti na zvysné dve policka, ¢o sa d4 iba jednym
sposobom, a to vezami vysokymi 1 a 2 miestnosti. Do Styroch zvysnych poli¢ok mame doplnit $tyri veze vysoké 3,2,2,1. Ked
to urobime tak, aby veza vysoka 3 miestnosti nebola v riadku B, a vzdy v stlpci E bola asponi jedna veza vysoka 2 miestnosti,
tak dostaneme tychto Sest spravnych rieSeni:
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Vysledky ankety o Glohach 3. série:

dloha ¢. 1123 |4
najviac sa pacila 51211 10
najmenej sa pacila | 2 | 3 | 11 | 2
najtazsia bola 31219 |4
najlahsia bola 21712 |7




