JSMF ZILINA, FAKULTA RIADENIA A INFORMATIKY ZU
SEZAMKO, skolsky rok 2016/17, vzorové rieSenia 2. zimnej série

Mili riesitelia,

spolu s druhou sériou sa konéi aj zimna kore$pondenénd cast SEZAMKA. Alica a Mato vdm vsetkym dakujd za
pomoc pri rieseni problémov, na ktoré natrafili. Pred vianoénymi prazdninami si modZete precvicit vase
matematické bunky precitanim tychto vzorovych rieseni.

Ale Uplnym zaverom sitaze je stretnutie rieSitelov Sezamka 10.12.2016 v Ziline! Pozvénku mate prilozenu
v obalke.

A vsetci, aj ti, ktorym sa do Ziliny nebude dat prist, sa mdzu v janudari tesit na obdlku, v ktorej budd zadania prvej
letnej Casti.

Nezabudnite, Ze vSetko o SEZAMe najdete aj na stranke www.sezam.sk

Za organizatorov vam vela Uspechov zZeld Martin Bachraty.

Priklad ¢ 1 (opravovala Ika Bachrata)
SU tri moznosti ako mdzu byt &isla rozdelené do malého a velkého kruhu.

Prvd moznost: maly kruh: 1,2,4,8,9 velky kruh:1,2,3,5,6,7
Druhd moznost: maly kruh: 1,2,5,7,9 velky kruh:1,2,3,4,6,8
Tretia moznost: maly kruh: 1,2,6,7,8 velky kruh:1,2,3,4,5,9

Sucet Cisel na vSetkych dverach je
1+2+3+4+5+6+7+8+9=1+9+2+8+3+7+4+6+5=10+10+ 10+ 10+ 5 =45.

Toto ako spravne rieSenie stacilo. Velkl pochvalu maju ti, ¢o nasli vSetky rieSenia. Ti by si zasltzili aj 6
bodov, ale tolko sa nedava, tak som na najlepsie rieSenia napisala 5+.

Su vsak aj dalSie veci, ktoré sa dali v priklade vymysliet a napisat: Na strednej spoloénej chodbe vidy
vyjdu cisla 1 a 2. Je to preto, ze Cisla dveri na spojovacej chodbe sa zarataju do velkého aj do malého kruhu.
V sucte 24 + 24 = 48 su teda Cisla zo spojovacej chodby zaratané dva krat a vSetky ostatne Cisla presne raz.

Sucet Cisel na spojovacej chodbe je preto 48 — 45 = 3. To vyjde len ak tam dame Cisla 1 a 2, lebo vSetky
ostatné Cisla su aspon 3, a teda s kazdym dalsim cislom uz daju sucet vacsi nez 3. V malom kruhu su teda Cisla 1,
2 a este tri &isla, ktorych stéet je 21. A napisat 21 ako sucet troch &isel od 3 po 9 sa d& len tromi spdsobmi.

Priklad ¢ 2 (opravovala Mata Kudelcikova)

Zo zadania vieme 3 informacie. Tvrdenia Betky, EliSky, Maridna a Lukasa, to Ze jeden z nich klamal a to,
Ze traja z nich maju zelené odi a jeden modré. Ako teda zistit kto klamal a aké maju oci? Podme si prejst vSetky
moznosti toho, kto by mohol klamat a ako by to vyzeralo.

1. Ak by klamala Betka: mala by modré oci a ostatni by hovorili pravdu. Takze Eliska by mala modré
oci, Marian zelené a Lukas modré alebo zelené. Vidime, Ze toto nase rieSenie nebude, pretoze
modré oc¢i by mali aspon dvaja (Betka a Eliska).

2. Ak by klamala Eliska: mala by zelené odi, Betka a Marian by mali tiez zelené a Luka$ by mohol mat
modré alebo zelené. KedZe potrebujeme, aby mali traja ludia zelené a jeden modré oci, Lukas
by mal modré. Tato moznost sedi so véetkymi podmienkami.

3. Ak by klamal Marian: mal by modré oci, Betka by mala zelené, Eliska modré. To opét nesedi,
modré odi nemdze mat viac ako 1 ¢lovek.

4, Ak by klamal Lukas: mal by hnedé oci, ¢o vOobec nesedi so zadanim.

Preto klamat' musela Eliska, iZe Betka, Eliska a Marian maju zelené oci a Lukdas ma modré oéi.



Priklad ¢ 3 (opravoval Hynek Bachraty)

Najjednoduchsie a zaroven najspolahlivejsie rieSenie bolo vypisat véetky mozné rdézne spdsoby, ako listok

(dvomi a potom tromi dierkami) oznadit. Aby ste sa tak dostali k sprdvnemu rieeniu, boli délezZité tri veci:

e Uvedomit si, ze listok s dierkami v 1 a 2 je oznaceny tak isto, ako listok so znackami 2 a 1. Podobne listok
s dierkami 1/2/3, 1/3/2, 2/1/3 atd. je oznaceny stédle tak isto. Nezalezi teda na poradi, v akom si oznacené
dierky zapisem alebo poznacim.

e Dierky su na réznych miestach, listok preto nemézeme byt oznaceny 1/1 alebo 7/7, ani 2/2/4 alebo 3/3/3.

e Pri vypisovani moznosti oznalenia je doblezité zvolit si dobry systém, vdaka ktorému na Ziadny listok
nezabudnete, nezapiSete Ziadny zly, a Ziadne rovnaké oznacenie nezapisete viackrat.

Skoro vsetci ste na ni¢ z tohto nezabudli a nasli spravne riesenie. Najlepsi systém bol zapisovat cvaknuté
dierky usporiadané od najmensej po najvadésiu, oddelovat skupiny podla zadiatoénych dierok, a zapisovat si poctu
jednotlivych skupin. TakZe nasleduje zapis, ktory pouzila vacsina z Vas.

Dve dierky:
1/2,1/3,1/4,1/5,1/6,1/7, 1/8 Spolu 7 5/6,5/7,5/8 Spolu 3
2/3, 2/4, 2/5, 2/6, 2/7, 2/8 Spolu 6 6/7, 6/8 Spolu 2
3/4, 3/5, 3/6, 3/7, 3/8 Spolu 5 7/8 Spolu 1
4/5, 4/6, 4/7, 4/8 Spolu 4
Vsetkych pre dve dierky je dokopy 7+6+5+4+3+2+1=28

Tri dierky:
1/2/3,1/2/4,1/2/5,1/2/6,1/2/7,1/2/8 3/4/5,3/4/6,3/4/7,3/4/8
1/3/4,1/3/5,1/3/6,1/3/7,1/3/8 3/5/6,3/5/7,3/5/8
1/4/5,1/4/6,1/4/7,1/4/8 3/6/7,3/6/8
1/5/6,1/5/7,1/5/8 3/7/8
1/6/7,1/6/8 Spolu s 3 na zaciatku 4+3+2+1=10
1/7/8
Spolu s 1 na zaciatku 6+5+4+3+2+1=21 4/5/6,4/5/7,4/5/8

4/6/7,4/6/8
2/3/4,2/3/5,2/3/6,2/3/7,2/3/8 4/7/8
2/4/5,2/4/6,2/4/7,2/4/8 Spolu s 4 na zaciatku 3+2+1=6
2/5/6,2/5/7,2/5/8
2/6/7,2/6/8 5/6/7,5/6/8,5/7/8
2/7/8 Spolu s 5 na zaciatku 2+1=3
Spolu s 2 na zaciatku 5+4+3+2+1=15

6/7/8

Spolu s 6 na zaciatku 1

Celkovo pre tri dierky 21+15+10+6+3+1=56.

Priklad ¢ 4 (opravovala Kika Kovalcikova)

Oznaéme si najprv péat klskov torty pismenami A, B, C, D a E. Najskér
chceme zistit, ktord &ast torty je rovnako velkd ako kusok B, ktory dostal Mato.
Potom treba zistit, ktoré dve &asti s rovnako velké, aby sme ich mohli rozdelit
medzi rodiéov. MéZzeme si v8imnut, Ze torta je rozdelend uhloprie¢kou na dve
rovnaké casti:

A+ B=C+ D + E = pol torty

Okrem toho sa da torta rozdelit na polovicu este inak. Dve ciary na dalSom
obrazku delia pravy aj lavy obdiznik na dve rovnaké casti, teda aj cely Stvorec je
takto rozdeleny na dve polovice:

B+D=A+C+ E = pol torty

Ak skombinujeme obidve tieto rovnice, dostaneme A + B = B + D. Pretoze B
je na oboch stranach rovnosti, aj Casti A a D su rovnako velké. Dalej, ak pozrieme
eSte raz na prvé dve rovnice, dostaneme aj toto:

B+ D=C+D + E, z ¢oho je vidiet, ze B=C + E.

Kisok torty oznaéeny ako B je pre Mata, a kisky C a E su rovnako vel’ké, tie
teda dostane Alica. Zostavajice kisky, A a D, su tiez rovnako vel’ké. Tieto
dva si medzi sebou rozdelia rodicia.




