SEZAMKO 2017/2018, Vzorové rieSenia 2. série letnej Casti

Mili riesitelia,
ani sme sa nenazdali a uZ sa nam treba s vami rozIU¢it. Opravili sme totiz poslednt sériu SEZAMKa
v tomto $kolskom roku. S tymi, ktorym sa darilo najviac, sa ale este lucit nemusime, lebo sa s nimi
stretneme uZ onedlho na sustredeni v Rajeckej Lesnej.
Laura a Marek vam vsetkym velmi pekne dakuju za vsetky matematické problémy, s ktorymi ste im
pomohli. V septembri k vam (ak ste nam v hlavickach pisali spravnu adresu) zavitajui novi rozpravkovi
hrdinovia.
Nechajte sa prekvapit, kto to bude tentoraz. Pokial ste uz Siestaci alebo primania a SEZAMKa buddci
rok podla pravidiel nebudete mact riesit, nesmutte. VEESi brat SEZAMKa - vold sa SEZAM, na Vés
urcite bude mysliet a posle vam svoje zadania. Aby ste buddci rok patrili k tym najlepsim, nezabudnite
si preditat aj tieto vzorové riesenia...

Uspesny koniec Skolského roka a pekné prazdniny vam Zelaju vsetci veduci SEZAMKa

Priklad ¢. 1 (opravovala Mata Kudelcikova)

Aby sme vedeli rozdelit jedlo na olovrant, potrebujeme zistit, kolko jednotlivé veci - Sigky (S),
listky (L) a bukvice (B) vazia. KedZze v$etky $isky sU rovnako tazké, vsetky listky st rovnako tazké a aj
vSetky bukvice su rovnako tazké, tak nemusime poditat pre kazdu jednu Sisku, bukvicu a kazdy jeden
listok, kolko vazi, stadi ndm vypocitat to vSeobecne. Zo zadania vieme, Ze jedna bukvica vazi 1
gram. Dalej vieme, Ze

4L = 10B /2
2L = 5B /2
L=2,5B =2,5gramu.

Tu vSak vidime, Ze na to, aby sme mali celoCiselnd vahu listkov (bukvice, brezové listky ani
$isky sa pri deleni nesmu ldmat ani trhat na mensie ¢asti), musime ich vzdy rozdelit tak, aby ich mal
kazdy Skriatok parny pocet. Uz vieme vahu bukvic aj listkov, podme sa pozriet teda na vahu
posledného jedla - SiSiek.
2L + 3B
22,5+ 31=_8gramov.

Spolu mame preto 15B + 8L + 55 =151 + 8 * 2,5+ 58 = 15 + 20 + 40 = 75 gramov
jedla. Chceme ich rozdelit spravodlivo medzi troch Skriatkov, preto kazdy z nich dostane 75 + 3 =
= 25 gramov jedla.

Aby sa ndm jedlo delilo medzi $kriatkov dobre, najskér rozdelime Sisky, ktoré su najtaZzsie,
potom priddme parny pocet listkov a bukvice. Musime v$ak davat pozor na to, aby mal kazdy $kriatok
25 gramov jedla a zaroven, aby sme medzi Skriatkov rozdelili vSetko jedlo ¢o mame - 15 bukvic, 8
listkov a 5 $iSiek. Moznosti ako to rozdelit je mnoho, da sa to aj napriklad takto:

1.  Skriatok: 35 + 0L+ 1B =38+ 11 = 25 gramov.
2. Skriatok: 25 + 2L +4B=2"8+4+2"2,5+ 4 * 1 = 25 gramov.
3.  Skriatok: 0S + 6L + 10B =6 - 2,5+ 10 * 1 = 25 gramov.
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1. Skriatok: 25 + 2L+ 4B =28+ 22,5+ 4 - 1 = 25 gramov.
Skriatok: 2S5 + 2L + 4B =2"8+4+2"2,5+ 4 * 1 = 25 gramov.
3.  Skriatok: 1S +4L+7B=1-8+4"-2,5+ 71 =25 gramov.
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1.  Skriatok: 05 + 8L + 5B =8 2,5+ 5 1 = 25 gramov.
Skriatok: 35 + 0L+ 1B =38+ 11 = 25 gramov.
3. Skriatok: 25 + OL+ 9B =28 + 9 * 1 = 25 gramov.
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Priklad ¢. 2 (opravovala Iva Jancigova)

Z kdpok sa daju vytvorit Styri malé Stvorce, ktoré nemaju
Ziadnu kopku spolo¢ni (hovori sa tomu, Ze nemaju prienik). To
znamend, ze urdite treba zobrat aspon 4 kopky (z kazdého
z tychto Stvorcov jednu), aby sme tieto Stvorce porusili. Ak sa nam
podari ndjst takd S$tvorica kdpok, ktord porusi aj vsetky ostatné
Stvorce, tak sme hotovi. Aby sa nam o nich lepSie rozpravalo,
oznacme si képky pismenami A, B, ..., P.

Na zruSenie najvacsieho Stvorca, potrebujeme odstranit
jednu z képok A, D, M, P, napriklad A. Je Uplne jedno, ktory roh si
vyberieme, lebo otoCenim celej situacie by sme na tom boli
rovnako. Potom potrebujeme odstranit jeden z vrcholov F, H, P, N.
Nebude to F, lebo to by sme si minuli dve kopky na stvorec ABFE.
Keby to bola kdopka H alebo N, tak ndm ostane neporuseny Stvorec
BCGF, v pripade H, alebo EGMO, v pripade N. Takze musime zobrat P.

Teraz odstranme jednu z kdopok Stvorca FGKJ. Zo Stvorcov AHFE a KLPO sme uz képky vybrali,
takZe to nebude kopka F ani K. Nasledne je jedno, ¢i si vyberieme ] alebo G (zrkadlova situacia), tak
nech je to J. Potom ale na $tvorec EGOM musime zobrat aj G.

Vybrali sme teda képky A, P, J, G. Pozornou kontrolou zistime, ze uz mame pokryté vsetky
Stvorce.
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TakZe najmensi potrebny pocet kopok na porusenie vsetkych stvorcov je 4.

Poznamka k rieSeniu:
Niektori z vas skusanim nasli Stvoricu k6pok, ktora splna zadanie, ale to eSte nestali. Uplné
riesenie musi odpovedat aj na otdzku, preco sa to nedd na menej.

Priklad ¢ 3 (opravoval Hynek Bachraty)

V Ulohe CAJ + JAC + AIC = 555 sme mali nahradit tri pouZité pismenkd tromi réznymi ciframi
tak, aby vsetky cisla boli trojciferné a ich sucet bol 555. Po chvili skiSania asi kazdy zistil, Ze sa mu
tieto podmienky nedari splnit. Délezité a bodované bolo hlavne to, ako presne sa vam to podarilo
vysvetlit.

Niektori skulsali dosadzat vselijaké cifry a vychadzalo im, ze nemdzu byt vSetky rdozne. Pri tom
ale bolo treba preskusat dost vela kombinécii, a to nebolo lahké urobit kompletne.

Najjednoduchsie rieenie pritom bolo dost stru¢né. Stacilo si véimnut tri cifry C, J, A na prvych
miestach, teda miestach stoviek. Ziadna z nich nemdze byt 0, inak by prislu$né ¢islo nebolo trojciferné.
A kedZe musia byt rézne, najmensie mozu byt tieto ¢isla 1,2 a 3. Potom ale jedno z trojcifernych &isel
je aspon 100, druhé z nich aspon 200 a tretie z nich aspon 300. Potom ale ich sucet bude aspon 600,
a teda sa urcite nemdze rovnat 555.

Odpoved’ na Teodorovu hadanku je, Ze také cisla neexistuju.

Priklad ¢ 4 (opravovala Lenka Hudecovd)

Mame jaskynu tvaru Stvorca s rozmermi 12 m x 12 m, ktord4 chceme
dvomi rovnymi stenami (ako na obrazku) rozdelit na tri plochou rovnako velké
miestnosti. Mame zistit, v akej vzdialenosti od rohu jaskyne maja byt body
oznacené hviezdickami.

Zistime na zaciatok, aku plochu maji mat vzniknuté izby. Celd jaskyna
ma 12 m x 12 m = 144 m2. Jedna izba ma teda 144 : 3 = 48 m>2.

Miestnost A ma tvar pravouhlého trojuholnika, ktorého jedna strana je aj
strana Stvorca (povodna stena jaskyne). Tato strana je teda dlhd 12 m. Ked
miestnost A dokreslime na obdiZnik ako na obrazku (A + A'), tak vieme, Ze tento
obdiZznik m& obsah 2 x 48 = 96 m2. Jedna jeho strana je 12 m. Dizka druhej
strany tohto obdiZnika je potom 96 m2: 12 m = 8 m.

Horna hviezdicka je preto vzdialena 8 m od I'avého horného rohu jaskyne a tym
padom 4 m od toho pravého. To isté plati aj pre spodnud hviezdic¢ku (ako miestnost A by sme
oznadili trojuholnik vpravo dole a cely postup by sme zopakovali).



